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I. Định nghĩa, cách tính tích phân bội ba  
--------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

( , , )f f x y z                      xác định trên vật thể đóng, bị chặn   E

Chia E một cách tùy ý ra thành n khối nhỏ:  1 2, ,..., .nE E E

Thể tích tương ứng mỗi khối                              1 2( ), ( ),..., ( ).nV E V E V E

Trên mỗi khối       lấy tuỳ ý một điểm                               ( , , ).i i i iM x y ziE

Lập tổng Riemann:                                
1

( ) ( )
n

n i i
i

I f M V E


 

,  không phụ thuộc cách chia E, và cách lấy điểm Mi                              lim n
n

I I




được gọi là tích phân bội ba của f=f(x,y,z) trên khối E.  

( , , )
E

I f x y z dxdydz 



 

 

 

 

 

 

 

I. Định nghĩa, cách tính tích phân kép  
--------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

Tính chất của tích phân bội ba                            

1) Hàm liên tục trên một khối đóng, bị chặn, có biên là mặt trơn tùng khúc 
thì khả tích trên miền này.  

3)  ( , , ) ( , , )
E E

f x y z dxdydz f x y z dxdydz   

2)                              E
E

V dxdydz 

4)  ( )
E E E

f g dxdydz f dxdydz gdxdydz    

5) Nếu E được chia làm hai khối E1 và E2 không dẫm lên nhau:                          

1 2E E E

fdxdydz fdxdydz fdxdydz   

6)    ( , , ) , ( , , ) ( , , )
E E

x y z E f x y z g x y z f g     



 

 

 

 

 

 

 

Định lý (Fubini)                            ( , , )
E

I f x y z dxdydz 

Phân tích khối E: Chọn mặt chiếu là x0y. 

Mặt phía trên: 

2( , )z z x y

1( , )z z x y

Mặt phía dưới: 

Hình chiếu: 

Hình chiếu: D

2

1

( , )

( , )

( , , )
z x y

D z x y

f x y z dz dxdy
 

   
 

( , , )
E

I f x y z dxdydz 

2( , )z z x y

1( , )z z x y

0Pr xy E D



 

 

 

 

 

 

 

Ví dụ                            

Tính tích phân bội ba                                    trong đó E là vật thể giới hạn bởi ( )
E

I x z dxdydz 

Hình chiếu của E xuống 0xy:  

Mặt phía dưới:    

2 2 2 21, 2 , 0x y z x y z     

2 2: 1D x y 

Mặt phía trên:  2 2
2 ( , ) 2z x y x y  

0z 

2 2

2 2
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x y

x y

I x z dz dxdy
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2x y

x y
I dxdy

 

 
  Đổi sang tọa độ cực.    
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Ví dụ                            

Tính tích phân bội ba                                    trong đó E là vật thể giới hạn bởi 
E

I zdxdydz 

Hình chiếu của E xuống 0xy:  

Mặt phía dưới:    

21 , 1y x z x   

Mặt phía trên:  
2

2 ( , ) 1z x y x 

0z 

21

0

x

OAB

I zdz dxdy




 
   

 

và các mặt phẳng tọa độ, (phần           ) 0z 

Tam giác OAB 
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I zdz dxdy
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Ví dụ                            

Tính tích phân                                           trong đó E là vật thể giới hạn bởi (2 3 )
E

I x y dxdydz 

Hình chiếu của E xuống 0xy:  

Mặt phía dưới:    

, 1 , 0, 0.y x z y x z    

Mặt phía trên:  1z y 

0z 


