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Muc tiéu cua mon hoc Toan 3

A6n hoc cung cap cac kién thic co ban cua giai tich ham nhiéu bién.
inh vién sau khi két thic mon hoc nam vitng cac kién thirc nén tang:
am nhiéu bién, gidi han kép va lién tuc, dao ham riéng va vi phan, dao
am theo hudng, khai trién Taylor, Maclaurint ciia ham nhiéu bién, (g
ing cta dao ham riéng: phuong trinh mat phang tiép dién, phap vécto,
ng dung tim cuc tri; cach tinh tich phan bdi: bdi 2, bo1 3; tich phan
rong: loa1 1, loa1 2; tich phan mat: loa1 1, loai 2 va cac irng dung hinh
0c, co hoc cua cac loai tich phan nay; tich phan suy rong phu thudc
am sO; trudng vécto.




(G161 han va lién tuc

Pao ham theo hudng

Ung dung cua dao ham riéng

Tich phan kep

Tich phan b1 ba

Tich phan duong loai 1 va loai 2

Tich phan mat loai 1 va loai 2

Truong vecto

Tich phan phu thudc tham s6




Nhi€¢m vu cua sinh vién.

Di hoc day du (vang 20% trén tong s6 budi hoc bi cam thil).

Lam tat ca cac bai tap cho v€ nha.

Doc bai méi trude khi dén 16p.

Panh gia, kiém tra.

Thi giira hoc ky: hinh thurc trac nghiém (20%)

Thi cubi ky: hinh thirc tu luan + dién két qua (80%)
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Noi dung

0.1 — Ham hai bién

0.2 — Cac khai niém topo trong R"
0.3 — Cac mat bac hai
0.4 — Giol han

0.5 — lién tuc



I. Ham hai bién

Vidu

Nhiét d6 T tai mot diém trén bé mit trai dat tai mét thoi diém t
cho trude phu thude vao kinh d6 x va vi dd y cta diém nay. Chung
ta ¢6 thé coi T 12 mot ham theo hai bién x va y, k¥ hiéu

T=T(xy)

Vidu

Thé tich V ctia mot binh hinh tru phu thudc vao ban kinh day r va
chiéu cao h. Thuc té ta biét ¥ = 724 . Khi @6 V 1a mot ham hai
bién theo r va h: V(r,h) = zr°h.




I. Ham hai bién

Pinh nghia ham hai bién
Cho p - R?. Ham hai bién 1a mot anh xa
f:D—>R
(x,y)=>f(x,y)
Ky hi¢u: f =f(x,y).

D duogc goi la mién xac dinh cua 1.
Miéngiétricflaf: E={aeR|3(x,y)eD:a= f(x,y)}

Neéu f cho bo1 biéu thire da1 s6: Mién xac dinh 1a tap hop tat ca cac
g14 tr1 cua x va y, sao cho bi€u thirc c6 nghia.

Mién gia tri 1a tap hop tat ca cac sO thuc ma ham c6 thé nhan duoc.



I. Ham hai bién

Vidu, Hamhaibién  f(x,y)= Jxty+l
x—y

Mién x4c dinh: D ={(x,y)eR*lx +y +1>0,x #y)

\/3—|—2—|—1:\/’

f32)= 37 6

Vidu. Hamhaibién f(x,y)=x"+y°
Mién x4c dinh: D =R 2
Mién gia tri: E, =R, =[0,+00)

F+y,x—y)=@+y)Y +@x-y)y =2(x>+y")

f(x,x):xz+x2 =2x?



I. Ham hai bién

Vidu. Ham hai bién flx,y)=—"—
y+1

Mién xic dinh: D ={(x,y)eR*ly =1}

Mién gia tri: E, =R

, 1
Vidu. Hamhaibién f (x,y)=——

y +1
Mién xéc dinh: D ={(x,y)e R’y #—1)

Mién gia tri: E, =R \{0}
(-1
. 2.2
Vidu. Hamhaibién f (x,y)=<e" ™ ,néu (x,y)=(0,0)
0, n€u (x,y)=(0,0)

\

Mién xac dinh: D =R 2

Mién gid tri: E, =[0,1)



II. Topo6 trong R*

Hinh tron mé tamM (x,y ), ban kinhr >0
BWM ,,r)={M (x,y)eR*1d(M M ,)<r}

()R I —x ) +(y —yo)? <r)

Hinh tron mo nay cling goi la mot »-lan can cua M,, va moi tap con cua R? chur:
mot r-1an can nao do cua M,, go1 la mot lan can cua M,,.

Xét mot diem M 0 ER > va mot tipA < R > C6 thé xay ra ba truong hop loa
trr nhau sau day:

Co mot lan can cua M, nam tron trong A, nghia 1a chi chira nhitng diém cia
A. Khi d6 M,, dugc goi la diém trong cua tap A.

Co mot lan can cua M, nam tron ngoai A, nghia la hoan toan khong chura
diém nao cua A. Khi do M,, 1a m¢t diém trong cua phan bu cua A.

Bat ky lan can nao cua M, cung co ca nhing di€ém cua A va nhing diém
khong thugc A. Khi d6 M,, 1a mot diém bién cua A.



II. Topo6 trong R*

Cht ¥. 1) Piém trong ctia A 1a mot diém thudc A.
2) Piém bién ctia A ¢6 thé thudc hodc khong thudc A.
Mot tap hop dugc go1 la mo néu moi diém thudc nd déu 1a diém trong cua no.

Mot tap hop dugce goi 1a dong néu moi diém khong thudc no déu 1a diém trong
cua phan bu cua no.

Mot tap hop 1a dong néu phan bu cua nd 1a mé.

Mot tap hop 1a mo néu no khong chira di€ém bién nao cua no.



II. Topo6 trong R*

Mot tap hop 1a dong n€u no6 chira tat ca cac diém bién cua no.

Diém M, dugc goi la diem tu cua A, n€u mo1 lan can cua M, déu chtra vo
di€ém cua A.

Diém M, 1a diém ty cua tap A, néu mo1 lan can cua no co chira it nhat mot
diém cua A khac vo1 M,

Cht ¥. 1) Piém tu co thé thudc A, c6 thé khong thudc A.

2) Co6 nhtrng tap hop khong 1a tap dong, cing khong 1a tap mo.



II. Topo6 trong R*

Vi du.
Xét tap hop cac diém trong mat phang. Cho tap hop A

A :{(x,y)eRz‘x2+y2<1}

1.Tat ca cac diém trong ciia A: {(x,y)esz +y <1}

2. Tat ca cac diém bién cua A: {(x ,V ) eR? }

3. Tat ca cac diém tu clia A: {(x,y)eRz‘x2+y2£1}

4. Tap A 1a tap mo.



II. Topo6 trong R*

Vi du.

Xét tap hop cac diém trong mit phang. Cho A 1a tap hop cac diém nam tron
hinh tron don vi ma toa d6 cac diém la cac so hiru ti.

A={(x,y)e0”Ix*+y* <1}
1. Tim tat ca cac diém trong cta A.
2. Tim tat ca cac diém bién cua A.
3. Tim tét ca cac diém tu cta A.
4. Tap A dong hay mo.
Pap s0: 1) Khong c6 diém trong
2) Tap diém bién va diém tu bang nhau

Tap diém bién OA ={(x,y)eR2 |xz+y2 <1}

4) A khong dong, khong mo.



II. Topo6 trong R*

Vi du.
Xét tap hop cac diém trong mat phang. Cho tap hop A

A :{(1+1,2n+3jeR2}
n n+l

1. Tim tat ca cac diém trong cua A.

2. Tim tat ca cac diém bién cua A.

3. Tim tét ca cac diém tu cta A.

4. Tap A dong hay mo.

Pap s0: 1) Khong c6 diém trong
2) C6 mot diém bién 1a (1,2).
3) C6 mdt diém tu 1a (1,2).

4) A khong dong, khong mo.



III. Cac mat bac hai

Phuong trinh téng quat cua mat bac hai trong hé€ toa do Descartes Oxyz la

Ax? + By 2 +Cz? +2Dxy +2FExz +2Fyz +Gx +Hy + Kz +L =0
Tu chuwong trinh toan A2, dé vé mat bac hai:

1) Pua dang toan phuong (mau do) vé dang chinh tac bang bién doi truc giao

2) Tim phép bién do6i, xac dinh truc toa d6 moi.

3) V& hinh.



III. Cac mat bac hai

re AA 1t \ A 2 2
(¢t d0 thi cla ham s6: z =X~ +Y

ap hop tat ca cac diem (x,y) cua mien xéac dinh D, sao cho flx,y) = k duoc goi
rong muec, trong do k 1a hang so6 cho trude.

A k=0
k=1
k=2
k=3

/f\\ -4




III. Cac mat bac hai

2

2
Mat paraboloid elliptic  z =—-+ y_2

a b




III. Cac mat bac hai

Mat paraboloid elliptic ;=" 4

Elliptic Paraboloid




