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Noi dung

0.1 — Dinh nghia, cach tinh tich phan kép
0.2 —Toa do cuc
0.3 — Ung dung hinh hoc

0.4 — I'Tng dung co hoc



I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

Cho vat thé (hinh tru cong) duoc gidi han trén boi mit bac hai f = f(x,y)

gi6i han xung quanh béi nhitng dudng thang song song oz, tua trén bién D
gidi han dudi boi mién D (dong, bi chin).

Tim thé tich vat thé.
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I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

Cho vat thé dugc gi6i han trén boi mit bac hai f(x,»)
gidi han dudi boi mién D (dong, bi chin).
gi6i han xung quanh béi nhitng duong thang song song oz, tua trén bién D

Tim thé tich vat thé.

1) Chia D mét cach tuy ¥ ra thanh n mién khong dam nhau: D,, D,, ..., D,..

Co6 dién tich twong ung la Sp ,S5p 5., 5p -

n

2) Trén mdi mién lay tuy v mot diem M, (x,,y;) €S D,

3) Thé tich ctia vat thé: V'~ 3 f(M,)-S, =V,
i=1 ’

4) V= TmV,
n—+o0o



I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

Dinh nghia tich phan kép

Cho f= fix,y) xac dinh trén mién déng va bi chan D.

Tich phan kép cta f trén mién D 12 gidi han (néu c6)

n—>+oo \ j=1

I = Hf(x y)dxdy = lim (Zf(M) S, j

Néu I ton tai, ta noi f kha tich trén D.



I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

linh chét ciia tich phan kép

1) Ham lién tuc trén mot mién dong, b1 chan, cd bién tron tung khuc thi
kha tich trén mién nay.

2) Sp =|[1dxdy
D
3) ga f(x,y)dxdy :ag f(x,y)dxdy

4) g [ f(x,p)+ g(x,y)]dxdy =g S (x,y)dxdy + g g(x, y)dxdy

5) Néu D duoc chia 1am hai mién D, va D, khong dam 1én nhau:

g S, y)dxdy = f(x, y)dxdy + [| f(x,y)dxdy

Dy D,

6) V(x,y)eD, f(x,y)< g(x,y)= gfdxdy < ggdxdy




I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

idy

Cho vat thé duoc gi6i han trén boi mit bac hai f(x,y)=16—x>—2y°

2101 han dudi1 bo1 hinh vuong: R =[0,2]%[0,2]

gi6i han xung quanh béi nhitng dudng thang song song oz, tua trén bién R.
U'6c lugng thé tich ctia vat thé trong cac trudng hop sau:

a) Chia R thanh 4 phan bang nhau;

b) Chia R thanh 16 phan bang nhau;
¢) Chia R thanh 64 phan bang nhau;
d) Chia R thanh 256 phan bang nhau;

e) Tinh thé tich cua vat thé.




V=f(LD)+f(L2)+ 2,1+ f(2,2)
V=13+7+10+4=34.
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I. Dinh nghia, cach tinh tich phan kép

(aym=n=4,V=41.5
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I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

“ach tinh (Dinh 1y Fubini) | Cho f1ién

I

a

-10 -0.5

) Gia st D xac dinh boi:
{aﬁxﬁb
X))y <y, (x)

tlfc trén mién dong va b1 chan D.

/y=y2(X)

y=y,(x)

0.5 1.0
) 2

b
Izgf(x,y)dxdy:jdx

2(x)

[ f(x,»)dy

n(x)




I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

“ach tinh tich phan kép (Pinh 1y Fubini) x=x,(y)
d /

—t

x=x,(y)

‘(Gia su D xac dinh bor:
d X ()

c<y<d I=[[f(x,p)dxdy=[dy| [ f(x,y)dx
(1) £ x <2, (p) P L



I. Pinh nghia, cach tinh tich phan kép

(G1a1 cau e)

2 2 2 2
h thé tich cua vat thé. V:H(16—x2 —2y2)dxdy :jdxj(16—x2 —2y2)dy
R 0 0

B 12

2 3 2
| (16—x2)y—2y— dx :I(32—2x2—E x =48
0| 3, 0 3




idy

Tinh tich phan kép I = [[ xydxdy , trong d6 D 1a mién phang gi6i han boi
D

y=2- xz,y = X.
el \ —2<x<1
J//k T X< y<2-x°
AN N 1=}y ~ [ | [ (o
S D
b SR :\ X
/‘/\\ \i\\\/\‘{ Ll y2 _2_x2d
Ly 1 = || x=— X
/:*)/ _jz 2 |
/. i _
1 W2 2
=[|x (2=x) —x— lx
Y 2 2




idy

Tinh tich phan kép I =][[(x+y)dxdy  trong d6 D 1a tam gidc OAB, véi
D
0(0,0). A(1,1), B(2,0).

0<x<?2
0<y<L?

Can chia D ra thanh hai mién: D, va D,

I=[[=][+]]

D D, D,

2

1 X 2 —X
I=[dx[(x+y)dy+]dx | (x+y)dy
0 0 1 0

Neéu lay can y trudc, x sau thi khong can chi



